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Resolução dos exercicios do livro fundamentos de matematica elementar volume 3 Gelson iezzi; carlos murakami. Esses exercicios foram resolvidos pelo estudante António norberto “MATT” Classe(serie):12ª Escola: complexo escolar paciencia sacriberto (C.E.P.S.) O email: [email protected] ou seja [email protected] Tenho 17 ano de idade, sou angolano tel: 929792100 ou seja tel:928255646 aqui tem somente resoluções dos exercicios na parte dos calculos dos triangulos “um conselho para todos que frequentam estas resoluções é de nota que foram resolvidos resumidamente” se queres mais informações eu dou-te explicação em online todos os domingos e sabado
 Resolução: 𝑡2 = 122 + 52 𝑡2=144+25
 𝑡2 = 169
 𝑡 = 169 𝑡 = 13 25=yt
 Y=25
 13
 12.5=t.x
 X=60
 13
 Z=144
 13
 Resolução:
 mailto:[email protected]
 mailto:[email protected]
 tel:929792100
 tel:928255646
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Resolução:
 m=4; n=9 m+n=a a=4+9 b²=a.n c²=a.m b²=13.9
 b=3 13
 c=2 13 A= area
 A=𝑏 .𝑐
 2
 A=39 m²
 Resolução:
 Resuolução: P=perimetro=a+b+c=56
 C=168
 25
 a+b=1232
 25
 teorema de pitagora
 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2
 𝑎2 − 𝑏2 =28224
 625
 (a-b) 1232
 25=
 28224
 625⟺ 𝑎 =
 252
 275+ 𝑏; então b=
 266
 11 e a=
 6902
 275
 O a≃ 25,098…
 Resolução:
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Consideramos como BC=base do triangulo=a=8 Tambem consideramos como AH+HD=AD ; se AD=10 AD=o diametro do triangulo e o “D” é um ponto qualquer AH=y e HD=10-y
 HC= 𝑎
 2 = é altura relativa a hipotenusa=4
 𝑎2 = 10 − 𝑦 𝑦 𝑦2 − 10𝑦 + 16 = 0 𝑦 − 2 𝑦 − 8 = 0 Y=2 ou y=8 Logo altura do triangulo sera 2 ou mesmo 8
 Resolução:
 Se AC= 90
 Tendo em conta que HC= 𝑎
 2 = é altura relativa a hipotenusa=3
 Aplicando a relação dos catetos com altura relativa a hipotenusa teremos: HC.AD=AC.CD
 3.AD= 90.CD
 AD=CD. 10 Como teorema de pitagora 𝐴𝐶2 + 𝐶𝐷2 = 𝐴𝐷2 90 + 𝐶𝐷2 = 10𝐶𝐷2
 CD= 10 E portanto AD=10 dessa forma chegaremos a conclusao que o raio sera r=5 porque AD=diametro
 Resolucao: E importante sabe que todas as reta tangente a circunferencia sao sempre perpendicular ao raio. Nesse caso o segmento PT sera considerado como cateto desse triangulo retangulo como raio tambem sera considerado.
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Que sera:
 𝑃𝑇2 + 𝑟2 = 𝑑2 169-25=𝑃𝑇2
 PT= 144 PT=12
 Resolucao:
 Nesse caso temos uma circunferencia de raio r e tracamos no interior dele um quadrado de comprimento ou de lado l4 ou l e o lado do octogono sera l8 ou l’ Se 2r corresponde na diagonal do quadrado entao
 𝑙2 + 𝑙2 = 2𝑟 2 2𝑙2 = 2𝑟 2
 l = r 2
 é importante sabe a metade da base do quadrado r 2
 2 ira corresponde altura relativa dum
 triangulo retangulo que tera como os catetos o lado do octogono e uma corda qualquer “a” e “d” como o diametro que sera d=2r (nunca se esquça que a hipotenusa dum triangulo retangulo inscrito numa circunferença é sempre indentico ao valor do seu diamtro)
 Neste caso sera l´.a=d . r 2
 2
 l´.a=2r . r 2
 2 ⟺ l´.a= r2 2 como equação (1)
 com teorema de pitagora teremos 𝑙´2 + 𝑎2 = 4𝑟2 como equação (2) resolvendo estes sistemas de equação encontraremos uma equação em função de 𝑙´2 𝑙´4 − 4. 𝑟2𝑙´2 + 2𝑟4=0 E por fim teremos como solução
 𝑙´ = 𝑟 2 ± 2 que neste caso considerado como comprimento do octogono regular
 Resolução: Consideremos um triangulo retangulo tipico
 Sabendo que h=4 e
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Neste caso sen30∘=𝑐
 𝑎
 c.b=4.a a=2c e pelo teorema de pitagora sera 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2
 portanto a=16 3
 3; b=8; c=
 8 3
 3
 Resolução:
 Ante de tudo de conhece cos15∘ e sen15∘
 Cos(60-45)= 6+ 2
 4
 Sen(60-45)= 6− 2
 4
 Com base lei dos cossenos teremos Se h=4 Então 𝑛2 = 𝑏2 + 2 − 2. 𝑏.. cos15∘
 𝑛2 = 16 + 𝑏2 − 2.4.𝑏. 6+ 2
 4 como equação (1)
 Se 𝑛2 + 2 = 𝑏2 𝑛2 + 42 = 𝑏2 como equação (2) Substituimos (2) em (1)
 Encontramos sistemas de duas equações n e b resolvendo e por fim notaremos que b=16
 6+ 2
 Como já é conhecido que c.b=h.a que sera equação (3)
 C=( 6 + 2)a (3) Com o teorema de pitagora teremos; 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2 como equação (4) Neste caso já temos o valor de “b” e vamos substitui-lo junto com equação (3) na (4ª) equação
 ; 𝑐2 = 256 + 8 + 4 3 𝑐2
 Neste caso c=16
 6− 2 e por fim a=16
 Resolução: Como já se sabe que quando um triangulo retangulo inscrito a sua hipotenusa corresponde sempre no diametro do triangulo Tambem a soma dos dois angulos agudos deve corresponde sempre 90∘ Isto é, B+Ĉ=90∘ Como no texto é dado que B=2 Ĉ Teremos duas equações Então resolvendo teremos 3 Ĉ=90∘ Ĉ=30∘ e B=60∘ Como hipotenusa=6 Então:
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cos 60∘=𝑐
 6
 c=3 e cos30=𝑏
 6 que sera b=3 3
 Resolução: Numa definição simple podemos dizer que a mediana é uma reta que uma outra reta relativa nela. Nesse Caso consideramos m=media=15 que sera relativa a um dos catetos como “c” H=hipotenusa=20 400=𝑐2 + 𝑏2 (1)
 225=(c
 2)2 + 𝑏2 (2)
 Encontramos sistemas de equação e substituimos (1) em (2)
 225==(c
 2)2 +400-𝑐2
 C=10 7
 3 e b=
 10 5
 3
 tan𝜃 =𝑏
 𝑐
 Que sera 𝜃 = tan−1 7
 5 ou tambem podemos utiliza “arc” no lugar de expoente -1
 tan𝛼 =𝑐
 𝑏
 Que sera 𝛼 = 𝑎𝑟𝑐 tan 5
 7
 Resolução: Sobre tudo é conhecido que qualquer triangulo deve obedece seguinte teorema
 𝑏 − 𝑐 < 𝑎 < 𝑏 + 𝑐 Onde “a” é hipotenusa e b como c são respectivos catetos
 Nesse caso notando nesta razão dos catetos𝑐
 𝑏 𝑜𝑢
 𝑏
 𝑐
 Podemos ver que 3 − 4 < 𝑎 < 3 + 4
 1 < 𝑎 < 7 Nesse caso a hipotenusa deve variar intervalo e para que seja reto deve obedece teorema de pitagora, isto é, a=5
 tan𝜃 =𝑏
 𝑐
 𝜃 = 𝑎𝑟𝑐 tan4
 3
 Isto é b=4 e c=3 ou vice e versa
 Resolução Ante sobre tudo devemos sabe o angulo Â sera dividida por 2 como base tambem para que o diamtro seja hipotenusa do semi triangulo isosceles Considera x e y como as projecções sobre a hipotenusa que nesse caso o diametro=2r R=raio
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X+y=2r e 𝑎
 2=se altura relativa a hipotenusa=4
 16=x.y
 Como tan 60° =4
 𝑥⟺ 𝑥 =
 4 3
 3⟺ 16 = 𝑥.𝑦 ⟺ 16 =
 4 3
 3.𝑦 ⟺ 𝑦 =
 12 3
 3⟺ 𝑥 + 𝑦 = 2𝑟 ⟺
 𝑟 =8 3
 3
 Resolução:
 Aqui poderiamos ate aplica varios metodos 1
 𝑐+
 2
 𝑏=
 5
 ⟺
 1
 𝑐2 +1
 𝑏2 =1
 2 ⟺ 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2 ⟺
 a. h = b. c mas eu apliquei um metodo que levara estudante a debroça outros exercicios com
 mais facilidade. Temos como as equações:
 1
 𝑐+
 2
 𝑏= 5
  1
 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2 2 a. h = b. c 3 𝑏2 = 𝑐2 + 𝑎2 − 2𝑎𝑐 cos𝛽 (4)
 1
 𝑐+
 2
 𝑏= 5
 ⟺ 𝑏 = 𝑎 5 − 2𝑐
 ⟺ 𝑎 5 − 2𝑐 2
 + 𝑐2 = 𝑎2 2 ⟺ 𝑎 5 − 2𝑐 2
 = 𝑐2 + 𝑎2 − 2𝑎𝑐 cos𝛽 4 𝑑𝑒𝑝𝑜𝑖𝑠 𝑎𝑑𝑖𝑐𝑖𝑜𝑛𝑎𝑚𝑜𝑠 2 𝑐𝑜𝑚 4 𝑚𝑢𝑙𝑡𝑖𝑝𝑙𝑖𝑐𝑎𝑛𝑑𝑜
 − 1 𝑛𝑜 𝑒𝑞𝑢𝑎çã𝑜 2 𝑒 1 𝑛 𝑒𝑞𝑢𝑎çã𝑜 4 𝑡𝑒𝑟𝑒𝑚𝑜𝑠 cos𝛽 =𝑐
 𝑎
 ⟺−𝑐2 + 𝑎2 = 𝑏2
 ⟺ 5a2 − 4ac 5 + 4a2 = −𝑐2 + 𝑎2
 ⟺ 𝑐 5 − 2𝑎 2
 = 0
 ⟺ 𝑐 5 = 2𝑎
 ⟺ 𝑎 =𝑐 5
 2
 ⟺5𝑐2
 4=
 5c
 2− 2𝑐
 2
 + 𝑐2
 ⟺1
 𝑐+
 2
 𝑏=
 5
 2𝑏
 ⟺ 𝑏 =𝑐
 2
 ⟺ 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑖𝑑𝑒𝑟𝑎𝑛𝑑𝑜 𝑎 = 1 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑎 =𝑐 5
 2
 ⟺ 𝑏 =𝑐
 2
 ⟺  =2𝑏
 5 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑐 =
 2
 5
 ⟺ 𝑏 =1
 5
 ⟺  =2
 5 𝑜𝑛𝑑𝑒 𝛽 = 26,56° 𝑜𝑢 𝛽 = 26°34´
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Resolução:
 Poderiamos ate utiliza essa relação com teorema de pitagora
 Onde p=semiperimetro
 Com teorema de pitagora: Mas é importante conhece outra relações quando uma circunferencia é inscrita num triangulo retangulo uma dela e a mais conhecida é a soma dos catetos deve correposnde a soma do diametro com a hipotenusa Neste caso b+c=a+2r que vamos considera equação (1) b+c=17 com teorema de pitagora que sera 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2 e vamos considera equação 2 𝑏 + 𝑐 2 − 2𝑏𝑐 = 169 ⟺ 𝑐 + 𝑏 = 17 ⟺ 289 − 2𝑏𝑐 = 169 ⟺ 𝑐. 𝑏 = 60
 ⟺ 𝑐 =60
 𝑏
 ⟺ 60 + 𝑏2 = 17𝑏 ⟺ 𝑏2 − 17𝑏 + 60 = 0
 ⟺ 𝑏 = 5 𝑜𝑢 𝑏 = 12 𝑒 𝑐 𝑠𝑒𝑟𝑎 𝑐 = 12 𝑜𝑢 𝑐 = 5 𝑞𝑢𝑒 𝑛𝑜𝑠 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑙𝑎 𝜃 = 𝑎𝑟𝑐𝑠𝑒𝑛5
 13 𝑒 𝛼
 = 𝑎𝑟𝑐𝑠𝑒𝑛12
 13
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Resolução: Se h+DB=H DB=H-h
 ⟺ 𝑡𝑎𝑛𝛽 =𝐻 − 
 𝐴𝑏
 ⟺ 𝑡𝑎𝑛𝛼 =
 𝐴𝐵
 ⟺ 𝐴𝐵 =𝐻 − 
 𝑡𝑎𝑛𝛽
 ⟺ 𝐴𝐵 =
 𝑡𝑎𝑛𝛼
 ⟺𝐻− 
 𝑡𝑎𝑛𝛽=
 
 𝑡𝑎𝑛𝛼
 ⟺𝐻. 𝑡𝑎𝑛𝛼 − . 𝑡𝑎𝑛𝛼 = . 𝑡𝑎𝑛𝛽 ⟺𝐻. 𝑡𝑎𝑛𝛼 = . 𝑡𝑎𝑛𝛼 + . 𝑡𝑎𝑛𝛽 ⟺𝐻. 𝑡𝑎𝑛𝛼 =  𝑡𝑎𝑛𝛼 + 𝑡𝑎𝑛𝛽
 ⟺𝐻 = 𝑡𝑎𝑛𝛼 + 𝑡𝑎𝑛𝛽
 𝑡𝑎𝑛𝛼
 ⟺𝐻 = . 𝑡𝑎𝑛𝛽
 𝑡𝑎𝑛𝛼+ 1
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Resolução: 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2 teorema de pitagora
 ⟺ a − c = 3 1 ⟺ b = 3 ⟺ 𝑐2 + 9 = 𝑎2 ⟺−𝑐2 + 𝑎2 = 9 ⟺ a − c a + c = 9
 ⟺ 3 a + c = 9
 ⟺ a + c = 3 3 2 ; 𝑎𝑑𝑖𝑐𝑖𝑜𝑛𝑎𝑛𝑑𝑜 1 𝑐𝑜𝑚 2 𝑡𝑒𝑟𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑎 =
 2 3 com o teorema de pitagora c = 3 ou seja com 1 c = 3
 Resolução:
 𝑐2 + 𝑏2 = 𝑎2 1 ⟺ 𝑎 + 𝑐 = 25 2 ⟺ 𝑎 + 𝑏 = 18 3 ⟺ 𝑎 = 25 − 𝑐 ⟺ 𝑎 = 18 − 𝑏 ⟺ 25 − 𝑐 = 18 − 𝑏 ⟺ 25 − 𝑐 2 = 𝑏2 + 𝑐2 ⟺ 625 − 50𝑐 + 𝑐2 = 𝑏2+𝑐2 ⟺ b = 18 − 25 + c
 ⟺ 625 − 50c = 𝑏2 ⟺ b = c − 7 ⟺ 625 − 50c = (𝑐 − 7)2
 ⟺ c2 + 36c − 576 = 0 ⟺ c − 24 c + 48 = 0 ⟺ c = 12 ⟺ a = 13
 ⟺ senθ =5
 13⟺ θ = arcsen(
 5
 13)
 Resolução: Importante sabe nesse livro o “a” represente hipotenusa ou o lado maior Poderiamos ate utliza a forma analoga que seria
 Mas sempre importante de se adapta noutros metodos de resolução Sabendo que a bissetriz interna BE divide o cateto b em duas partes que são x e y
 Segundo tales 𝑥
 𝑐=
 𝑦
 𝑎⟺
 𝑥
 𝑦+𝑥=
 𝑐
 𝑐+𝑎𝑒𝑠𝑠𝑎 𝑒𝑥𝑝𝑟𝑒𝑠𝑠ã𝑜 é 𝑠𝑒𝑔𝑢𝑛𝑑𝑜 𝑡𝑎𝑙𝑒𝑠 ⟺ 𝑦 + 𝑥 = 𝑏 ⟺ 𝑥 =
 𝑏𝑐
 4+𝑐⟺ 𝑏 =
 4+𝑐 𝑥
 𝑐⟺ 𝑡𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚𝑎 𝑑𝑒 𝑝𝑖𝑡𝑎𝑔𝑜𝑟𝑎 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 ⟺ 𝑏2 = 4 + 𝑐 4 − 𝑐 ⟺
 𝑆𝑏2 = 𝑥2 + 𝑐2 ⟺ 8 12 − 6 3 = 𝑥2 + 𝑐2 ⟺ 𝑖𝑞𝑢𝑎𝑙𝑎𝑛𝑑𝑜 𝑏2 = 4 + 𝑐 4 − 𝑐 𝑐𝑜𝑚 𝑏 =
 4+𝑐 𝑥
 𝑐⟺
 4+𝑐 𝑥
 𝑐
 2= 4 + 𝑐 4 − 𝑐 ⟺ 𝑥2 =
 𝑐2(−𝑐+4)
 (𝑐+4)⟺ 8 12 − 6 3 = 𝑥2 + 𝑐2 ⟺
 8 12 − 6 3 =𝑐2(−𝑐+4)
 (𝑐+4)
 2
 + 𝑐2 ⟺ 8 12 − 6 3 =8𝑐2
 (𝑐+4)⟺ 𝑐2 + 6 3 − 12 𝑐 +
 4 6 3 − 12 𝑒 𝑒𝑛𝑐𝑜𝑛𝑡𝑟𝑎𝑟𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑐 =
 6 − 3 3 + 111 − 60 3 é 𝑖𝑚𝑝𝑜𝑟𝑡𝑎𝑛𝑡𝑒 𝑠𝑎𝑏𝑒 𝑞𝑢𝑒 111 − 60 3 = 5 3 − 6 ⟺ 𝑐 = 6 −
 3 3 + 5 3 − 6 ⟺ 𝑐 = 2 3 ⟺ 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑎 = 4 𝑒 𝑐 = 2 3𝑠𝑎𝑏𝑒𝑛𝑑𝑜 𝑞𝑢𝑒 𝜃 =
 60 °𝑒 𝛼 = 30°
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Resolução:
 Sabendo que h.a=c.b e 2p=perimetro=a+b+c e com teorema de pitagora teremos:
 2 2 + 2 = 𝑐. 𝑏 + 𝑏 + 𝑐 𝑒 𝑐2 .𝑏2 = 𝑐2+𝑏2 ⟺ 2 2 + 2 = 𝑏 𝑐 + 1 + 𝑐 ⟺ 𝑏 =2 2 + 2 − 𝑐
 𝑐 + 1
 ⟺ 𝑐2 .𝑏2 − 𝑐2 = 𝑏2 ⟺ 𝑐2 =𝑏2
 𝑏2 − 1⟺ 𝑐2 =
 2 2 + 2 − 𝑐
 𝑐 + 1
 2
 2 2 + 2 − 𝑐
 𝑐 + 1
 2
 − 1
 Resolução: Se b=c e c=b e 2p=a+b+c se substituimos os dados teremos a+2b=64
 𝑏2 =𝑎2
 4+ 576 ⟺ 𝑎 = 2 32 − 𝑏 ⟺ 𝑏2 = (32 − 𝑏)2 + 576 ⟺ 64𝑏 = 1024 + 576 ⟺ 𝑏
 =1600
 64⟺ 𝑏 = 25
 Resolução: D=diametro=2r Se c+b=a+4 Tambem como h.a=c.b Teorema de pitagora 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 ⟺ 𝑏 + 𝑐 2 − 2𝑏. 𝑐 = 𝑎2 ⟺ 𝑎 + 4 2 − 2𝑏. 𝑐 = 𝑎2 ⟺ 4𝑎 + 8 = 𝑐. 𝑏
 ⟺ 4𝑎 + 8 =60𝑎
 13⟺ 𝑎 = 13 ⟺ 𝑐. 𝑏 = 60 ⟺ 𝑐 =
 60
 𝑏⟺ 𝑏2 − 17𝑏 + 60 = 0
 ⟺ 𝑏 − 5 𝑏 − 12 = 0
 Resolução:
 𝑐2 = 𝑎2+𝑏2 − 2𝑏.𝑎𝑐. 𝑐𝑜𝑠Ĉ ⟺ 𝑐2 = 42+(3 2)2 − 2.3 2. 4. 𝑐𝑜𝑠45 ⟺ 𝑐2 = 34 − 24 ⟺ 𝑐
 = 10
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Resolução: Se consideramos como a=8 e b=12
 𝑑2 = 144 + 64 −2.8.12
 2⟺ 𝑑2 = 208 − 96 ⟺ 𝑑 = 4 7𝑚
 Resolução:
 𝑑2 = 25 + 16 − 40. 3
 2⟺ 𝑑 = 41 − 20 3
 Resolução:
 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑐𝑐𝑜𝑠Â 𝑏2 = 𝑎2 + 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑐. cos𝐵
 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Ĉ
 ⟺ 3 + 1 2
 = 4 + 6 − 2.2. 6. 𝑐𝑜𝑠Ĉ
 ⟺ 4 + 2 3 = 10 − 4 6𝑐𝑜𝑠Ĉ
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Ĉ =3 − 3
 2 6
 Resolução: 𝑏2 = 𝑎2 + 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑐. cos𝐵 ⟺ 72 = 5 2 + 9 − 2.5.9. cos𝐵 ⟺ 49 = 106 − 90. 𝑐𝑜𝑠𝐵
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠𝐵 =57
 90
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠𝐵 =19
 30
 ⟺ 𝐵 = 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠10
 30
 Resolução:
 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑐𝑐𝑜𝑠Â ⟺ 𝑥2 + 𝑥 + 1 2 = 2𝑥 + 1 2 + 𝑥2 − 1 2 − 2. 2𝑥 + 1 . 𝑥2 − 1 . 𝑐𝑜𝑠Â ⟺ 𝑥2 + 𝑥 2 + 2 𝑥2 + 𝑥 + 1 = 4𝑥2 − 4𝑥 + 1 − 2. 2𝑥 + 1 . 𝑥2 − 1 . 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 2𝑥3 + 𝑥2 − 2𝑥 − 1 = −2. 2𝑥 + 1 . 𝑥2 − 1 . 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 2𝑥 + 1 . 𝑥2 − 1 = −2. 2𝑥 + 1 . 𝑥2 − 1 . 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Â = −1
 2
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⟺ Â = 120°
 Resolução:
 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑐𝑐𝑜𝑠Â ⟺ 4𝑐2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑎. 𝑐𝑐𝑜𝑠Â ⟺ 4𝑐2 = 12 + 𝑐2 + 1 ⟺ 3𝑐2 − 𝑐 − 1 = 0
 ⟺ 𝑐 =1 + 13
 6
 Resolução:
 Como (senĈ
 2) = 1−𝑐𝑜𝑠Ĉ
 2 então:
 𝑎 − 𝑏 2 = 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑏. 1 − cosĈ
 ⟺ 𝑎2 − 2.𝑎. 𝑏 + 𝑏2 = 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑏 + 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Ĉ (1) ⟺ 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 𝑡𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚𝑎 𝑑𝑒 𝑝𝑖𝑡𝑎𝑔𝑜𝑟𝑎 (2) Substituindo (1) em (2)
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Ĉ =𝑏
 𝑎
 ⟺ é 𝑖𝑚𝑝𝑜𝑡𝑎𝑛𝑡𝑒 𝑠𝑎𝑏𝑒 𝑞𝑢𝑒 𝑜 "a" 𝑑𝑒𝑠𝑖𝑔𝑛𝑎 𝑖𝑝𝑜𝑡𝑒𝑛𝑢𝑠𝑎 𝑑𝑜 𝑡𝑟𝑖𝑎𝑛𝑔𝑢𝑙𝑜 𝑟𝑒𝑡𝑎𝑛𝑔𝑢𝑙𝑜 ⟺ 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Ĉ
 Resolução: 𝑎) 172 = 152 + 82 é 𝑟𝑒𝑡𝑎𝑛𝑔𝑢𝑙𝑜 𝑏) 102 > 52 + 62 é 𝑜𝑏𝑡𝑢𝑠𝑎𝑛𝑔𝑢𝑙𝑜 𝑐) 82 < 72 + 62 é 𝑎𝑐𝑢𝑡𝑎𝑛𝑔𝑢𝑙𝑜
 Resolução: Â+B+Ĉ=180° B+ Ĉ=165°
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120° + 45° = 165°
 ⟺ 𝐵 = 120° 𝑒 Ĉ = 45°
 Resolução:
 senÂ=sen° = 6− 2
 4
 ⟺𝑏
 𝑠𝑒𝑛𝐵=
 𝑎
 𝑠𝑒𝑛Â
 ⟺ 3 + 1
 𝑠𝑒𝑛𝐵=
 4
 6 − 2
 ⟺ 2 3 − 1 = 4. 𝑠𝑒𝑛𝐵
 ⟺ 𝑠𝑒𝑛𝐵 = 2
 2
 ⟺ 45° 𝑜𝑢 135° ⟺ Â = 15°;𝐵 = 45° 𝑜𝑢 135°; Ĉ = 120° 𝑜𝑢 30° ⟺ Ĉ=120° 𝑒 𝐵 = 30°
 Resolução:
 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Ĉ ⟺ 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 𝑎. 𝑏 ⟺ 𝑐2 = 4𝑏2 + 𝑏2 − 2𝑏2 ⟺ 𝑐2 = 3𝑏2
 ⟺ 𝑐 = 𝑏 3 considerando a=1
 Se a=2b então b=1
 2 𝑒 𝑐 =
 3
 2
 ⟺ 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑐𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 1 =1
 4+
 3
 4− 3
 4. 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Â = 0° ⟺ Â = 90° ⟺ 90° + 60° + 𝐵 = 180° ⟺ 𝐵 = 30°
 Resolução: Se a=6m e b=3m 𝑎
 𝑠𝑒𝑛Â=
 𝑏
 𝑠𝑒𝑛𝐵
 ⟺𝑎
 𝑠𝑒𝑛3𝐵=
 𝑏
 𝑠𝑒𝑛𝐵
 ⟺𝑎
 3𝑠𝑒𝑛𝐵 − 4𝑠𝑒𝑛3𝐵=
 𝑏
 𝑠𝑒𝑛𝐵
 ⟺𝑎
 3 − 4𝑠𝑒𝑛2𝐵= 𝑏
 ⟺ 6 = 3 3 − 4𝑠𝑒𝑛2𝐵
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⟺ 𝑠𝑒𝑛𝐵 =1
 2
 ⟺ 𝐵 = 30° 𝑐𝑜𝑚𝑜 Â + 𝐵 + Ĉ = 180° 𝑡𝑎𝑚𝑏𝑒𝑚 é 𝑖𝑚𝑝𝑜𝑟𝑡𝑎𝑛𝑡𝑒 𝑠𝑎𝑏𝑒 𝑞𝑢𝑒 4𝐵 + Ĉ = 180° ⟺ 120 + Ĉ = 180° ⟺ Ĉ = 60° ⟺ 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Ĉ ⟺ 𝑐2 = 36 + 9 − 18
 ⟺ 𝑐 = 3 3
 Resolução: AB=110 m BC=50 m AC=AB+BC AC=160 m Cx=d Ax=AC+Cx Ax=AC+d Consideramos como yx=h=altura Resolvendo normalmente teremos um sistema de 3 equacoes
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tan𝛼 =
 
 160 + 𝑑⟺  = 160 + 𝑑 . 𝑡𝑎𝑛𝛼
 𝑡𝑎𝑛2𝛼 =2. 𝑡𝑎𝑛𝛼
 1 − 𝑡𝑎𝑛2𝛼=
 
 50 + 𝑑
 tan 3𝛼 =3𝑡𝑎𝑛𝛼 − 𝑡𝑎𝑛𝛼3
 1 − 3𝑡𝑎𝑛𝛼2=
 𝑑
 Subtituimos equacao (1) em (2) e (3)
 2. 𝑡𝑎𝑛𝛼
 1 − 𝑡𝑎𝑛2𝛼= 160 + 𝑑 . 𝑡𝑎𝑛𝛼
 50 + 𝑑⟺
 2
 1 − 𝑡𝑎𝑛2𝛼= 160 + 𝑑
 50 + 𝑑⟺ 𝑡𝑎𝑛2𝛼 =
 60 − 𝑑
 (160 + 𝑑)
 3𝑡𝑎𝑛𝛼 − 𝑡𝑎𝑛𝛼3
 1 − 3𝑡𝑎𝑛𝛼2= 160 + 𝑑 . 𝑡𝑎𝑛𝛼
 𝑑⟺
 3 − 𝑡𝑎𝑛𝛼2
 1 − 3𝑡𝑎𝑛𝛼2= 160 + 𝑑
 𝑑
 Substituimos equacao (2) em (3)
 Teremos como d=16 m e 𝑡𝑎𝑛2𝛼 =1
 4
 Como  = 160 + 𝑑 . 𝑡𝑎𝑛𝛼
 ⟺  = 160 + 16 .1
 2
 ⟺  = 88 𝑚
 Resolução:
 Se 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑏. 𝑐. 𝑐𝑜𝑠Â ⟺ 𝑏2 = 𝑎2 + 𝑐2 − 2.𝑎. 𝑐. 𝑐𝑜𝑠𝐵 ⟺ 𝑎2 2 𝑐𝑜𝑠𝐵 2 − 1 − 𝑏2(2 𝑐𝑜𝑠Â)2 − 1 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑏𝑐. 𝑐𝑜𝑠Â − 𝑎2 − 𝑐2 + 2.𝑎. 𝑐. 𝑐𝑜𝑠𝐵
 ⟺ 𝑎. 𝑐𝑜𝑠𝐵 2 − (𝑏. 𝑐𝑜𝑠Â)2 = 𝑐 𝑎. 𝑐𝑜𝑠𝐵 − 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 𝑎. 𝑐𝑜𝑠𝐵 − 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Â 𝑎. 𝑐𝑜𝑠𝐵 + 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Â = 𝑐. 𝑎. 𝑐𝑜𝑠𝐵 − 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 𝑐 = 𝑎. 𝑐𝑜𝑠𝐵 + 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Â
 retificando a equação dada no livro 𝑐 = "𝑎". 𝑐𝑜𝑠𝐵 + 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Â
 Resolução: Sabendo que a medida da bissetriz interna AB divide a hipotenusa “a” em duas partes que são x e y
 Sabendo que 𝑆𝑎 2 =𝑏 .𝑐 𝑏+𝑐 2−𝑎2
 𝑏+𝑐 2
 ⟺4
 3=𝑏. 𝑐 𝑏 + 𝑐 2 − 16
 𝑏 + 𝑐 2
 Sabendo que pelo teorema de pitagora 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 ⟺ 16 = 𝑏2 + 𝑐2 e também pode ser expressa desse maneira 𝑏 + 𝑐 2 = 16 + 2𝑏𝑐
 ⟺
 4
 3=𝑏. 𝑐 𝑏 + 𝑐 2 − 16
 𝑏 + 𝑐 2
 𝑏 + 𝑐 2 = 16 + 2𝑏𝑐
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⟺4
 3=𝑏. 𝑐 16 + 2𝑏𝑐 − 16
 16 + 2𝑏𝑐
 ⟺ 3 𝑏. 𝑐 2 − 4𝑏. 𝑐 − 32 = 0 ⟺ 𝑏𝑐 = 4
 ⟺ 𝑏 =4
 𝑐
 ⟺ 𝑐𝑜𝑚𝑜 16 = 𝑏2 + 𝑐2 𝑒𝑛𝑡𝑎𝑜 𝑏4 − 16𝑏2 + 16 = 0
 ⟺ 𝑏 = 2 2 ± 3 ; 𝑐 =2
 2 ± 3
 ⟺ 𝑠𝑒𝑛𝐵 = 2 ± 3
 2
 ⟺ 𝑠𝑒𝑛𝐵 = 6 + 2
 4
 ⟺ 𝐵 = 75°
 Resolução: Se c=b Sabendo que
 𝑆𝑏 2 =𝑎. 𝑏. 𝑎 + 𝑐 2 − 𝑏2
 𝑎 + 𝑐 2
 ⟺ 𝑆𝑏 = 2
 2
 ⟺1
 2=𝑏 2𝑏 + 1
 𝑏 + 1 2
 ⟺ 𝑏2 =1
 3
 ⟺ 𝑏 =1
 3
 Se b=c ⟺ 𝑏2 = 𝑐2 + 𝑎2 − 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠𝐵 ⟺ 𝑏2 = 𝑏2 + 𝑎2 − 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠𝐵 ⟺ 𝑎2 = 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠𝐵 𝑠𝑒 𝑎 = 1
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠𝐵 = 3
 2
 ⟺ 𝐵 = 30° 𝑜𝑢 𝐵 = 2.𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠1 + 3
 2 2
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Resolução: Se
 𝑎 =𝑎 𝑠𝑒𝑛2𝛽 + 𝑠𝑒𝑛2𝛼 − 2. 𝑠𝑒𝑛𝛼. 𝑠𝑒𝑛𝛽. 𝑠𝑒𝑛(𝛼 + 𝛽)
 𝑠𝑒𝑛𝛼. 𝑠𝑒𝑛𝛽
 Então 𝑎 = 𝑎(𝑡𝑔𝛼 + 𝑡𝑔𝛽)
 Resolução:
 Resolução:
 𝑆 =𝑏. 𝑐. 𝑠𝑒𝑛60°
 2
 ⟺ 𝑆 =4.7. 3
 4
 ⟺ 𝑆 = 7 3 𝑚2
 Resolução: Â=30° Ĉ=45° AB=4 cm Considerando AB=c
 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 𝑎. 𝑏. 2
 𝑎2 = 42 + 𝑏2 − 4. 𝑏. 3
 𝑏2 − 4 3. 𝑏 + 8 = 0
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⟺ 𝑏 = 2 3 ± 2
 ⟺ 𝑆 =𝑏. 𝑐. 𝑠𝑒𝑛Â
 2
 ⟺ 𝑆 = 2 3 ± 2 . 4
 4
 ⟺ 𝑆 = 2 3 ± 2 𝑐𝑚2
 Resolução: se d=10m e D=20 m
 𝑆 =𝑑.𝐷. 𝑠𝑒𝑛60°
 2
 ⟺ 𝑆 =10.20. 𝑠𝑒𝑛60°
 2
 ⟺ 𝑆 = 50 3 𝑚2
 Resolução: 𝑆 = 20 𝑐𝑚2 𝑒 𝑎 = 8 𝑐𝑚 𝑒 𝑎𝑖𝑛𝑑𝑎 𝑏 = 10 𝑚
 𝑆 =𝑏.𝑎. 𝑠𝑒𝑛Ĉ
 2
 ⟺ 20 =10.8. 𝑠𝑒𝑛Ĉ
 2
 ⟺ 𝑠𝑒𝑛Ĉ =1
 2
 ⟺ Ĉ = 30°
 ⟺ se c
 senĈ= 2. r
 ⟺ S =a. b. senĈ
 2
 ⟺ senĈ =2. S
 a. b
 ⟺ 2. r =a. b. c
 4. S
 ⟺ S =a. b. c
 4. r
 ⟺ c2 = a2 + b2 − 2. a. b. cosĈ se Ĉ = então c = 164 − 80 3
 ⟺ 𝑟 =𝑎. 𝑏. 𝑐
 4. 𝑆 𝑒 𝑟 = 2 41 − 20 3
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Resolução: se a=4; b=6; c=8 Sabendo que 2p=a+b+c=4+6+8; então p=9 Se p-a=9-4=5 Também é conhecida que p-b=9-6=3 e p-c=9-8=1
 𝑎𝑠 𝑎𝑙𝑡𝑢𝑟𝑎𝑠
 𝑎 =
 2
 𝑐 𝑝 𝑝 − 𝑎 𝑝 − 𝑏 𝑝 − 𝑐 ⟺ 𝑎 =
 2
 4 9 5 3 1 ⟺
 3 15
 4
 𝑏 =2
 𝑏 𝑝 𝑝 − 𝑎 𝑝 − 𝑏 𝑝 − 𝑐 ⟺ 𝑏 =
 2
 6 9 5 3 1 ⟺ 15
 𝑐 =2
 𝑐 𝑝 𝑝 − 𝑎 𝑝 − 𝑏 𝑝 − 𝑐 ⟺ 𝑐 =
 2
 8 9 5 3 1 ⟺
 3 15
 2
 𝑎𝑠 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑠
 ⟺ 𝑚𝑎 = 10
 ⟺𝑚𝑏 = 31
 ⟺𝑚𝑐 = 46
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𝑎𝑠 𝑏𝑖𝑠𝑠𝑒𝑐𝑡𝑟𝑖𝑧
 ⟺ 𝑆𝑎 =6 6
 7
 ⟺ 𝑆𝑏 = 2 6
 ⟺ 𝑆𝑐 =12 15
 7
 𝑟𝑎𝑖𝑜 𝑑𝑎 𝑐𝑖𝑟𝑐𝑢𝑛𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑐𝑖𝑎 𝑖𝑛𝑠𝑐𝑟𝑖𝑡𝑎
 ⟺ 𝑟 = 5.3.1
 9⟺ 𝑟 =
 15
 3
 𝑟𝑎𝑖𝑜 𝑑𝑎 𝑐𝑖𝑟𝑐𝑢𝑛𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑐𝑖𝑎 𝑐𝑖𝑟𝑐𝑢𝑛𝑠𝑐𝑟𝑖𝑡𝑎
 ⟺ 𝑅 =4.6.8
 4 9.5.3.1⟺𝑅 =
 16 15
 15
 Resolução:
 𝑚𝑎 =1
 2 2 36 + 49 − 25
 ⟺𝑚𝑎 = 145
 2
 ⟺ 𝑏2 = 𝑚𝑎 2 + 𝑎
 2
 2
 − 𝑎. 𝑚𝑎 . 𝑐𝑜𝑠𝜃
 ⟺ 36 =145
 4+
 25
 4− 5
 145
 3. 𝑐𝑜𝑠𝜃
 ⟺ 𝜃 = arccos(13
 5 145)
 Resolução:
 𝑆𝑎 2 =𝑏𝑐 𝑏 + 𝑐 2 − 𝑎2
 𝑏 + 𝑐 2
 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑏. 𝑐. 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 𝑎𝑝𝑎𝑟𝑒𝑐𝑒𝑢 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑟𝑒𝑠𝑢𝑙𝑡𝑎𝑑𝑜 𝑛𝑜 𝑙𝑖𝑣𝑟𝑜 10 3 𝑒 𝑑𝑜 𝑚𝑎𝑡𝑡 10 2 + 3
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Resolução:
 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑏2 − 2.𝑎. 𝑏. 𝑐𝑜𝑠Ĉ
 ⟺ 𝑐2 = 169 + 16 +2.4.5.13
 13
 ⟺ 𝑐 = 15 𝑠𝑒 2𝑝 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑝 = 16
 ⟺ 𝑟 = 𝑝 − 𝑎 𝑝 − 𝑏 𝑝 − 𝑐
 𝑝
 ⟺ 𝑟 = 16 − 13 . 16 − 4 . 16 − 15
 16
 ⟺ 𝑟 =3
 4
 ⟺ 𝑅 =𝑎. 𝑏. 𝑐
 4 𝑝 𝑝 − 𝑎 𝑝 − 𝑏 𝑝 − 𝑐
 ⟺ 𝑅 =9
 8
 Resolução:
 𝑅 =3
 𝑟
 ⟺𝑎. 𝑏. 𝑐
 4 𝑝 𝑝 − 𝑎 𝑝 − 𝑏 𝑝 − 𝑐 =
 3
 𝑝 − 𝑎 𝑝 − 𝑏 𝑝 − 𝑐
 𝑝
 ⟺ 𝑎. 𝑏. 𝑐 = 12𝑝
 ⟺ 𝑎. 𝑏. 𝑐 = 12 𝑎 + 𝑏 + 𝑐
 2
 ⟺ 𝑎. 𝑏. 𝑐 = 6. (𝑎 + 𝑏 + 𝑐)
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Resolução: Nos encontraremos como seguinte resultado no livro
 𝑎 = 4, 𝑏 = 5, 𝑐 = 6 𝑒 Â = 𝑎𝑟𝑐𝑐𝑜𝑠3
 5 𝑒 𝐵 = 180° − 3Â 𝑒 𝑎𝑖𝑛𝑑𝑎 Ĉ = 2Â
 ⟺ 𝑠𝑒 𝑣𝑒𝑟𝑖𝑓𝑖𝑐𝑎𝑚𝑜𝑠 𝑒𝑠𝑡𝑒𝑠 𝑟𝑒𝑠𝑢𝑙𝑡𝑎𝑑𝑜𝑠 𝑛𝑜𝑡𝑎𝑟𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑞𝑢𝑒 𝑛ã𝑜 𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑎𝑧𝑒𝑚 𝑛𝑎𝑠 𝑟𝑒𝑙𝑎çõ𝑒𝑠 𝑡𝑟𝑖𝑔𝑜𝑛𝑜𝑚𝑒𝑡𝑟𝑖𝑐𝑎 𝑐𝑜𝑚𝑜
 ⟺ 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑏. 𝑐. 𝑐𝑜𝑠Â ⟺ 16 = 25 + 36 − 60. 𝑐𝑜𝑠Â ⟺−45 = −60. 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Â =45
 60
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Â =3
 4 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑟𝑒𝑠𝑢𝑙𝑡𝑎𝑑𝑜 é 𝑑𝑖𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑑𝑜 𝑙𝑖𝑣𝑟𝑜
 ⟺ 𝑎𝑡𝑒 𝑝𝑜𝑑𝑒𝑟𝑖𝑎𝑚𝑜𝑠 𝑑𝑖𝑧𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑎, 𝑏, 𝑐 𝑠𝑎õ 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑒𝑐𝑢𝑡𝑖𝑣𝑜𝑠 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑖𝑠𝑠𝑜 𝑑𝑒𝑝𝑒𝑛𝑑𝑒𝑟𝑎 𝑑𝑎 𝑛𝑜𝑠𝑠𝑎 𝑒𝑠𝑐𝑜𝑙𝑎
 𝑞𝑢𝑒 𝑝𝑜𝑑𝑒 𝑠𝑒𝑟 1, 2, 3 𝑎
 𝑠𝑒𝑛Â=
 𝑐
 𝑠𝑒𝑒𝑛2Â
 ⟺1
 𝑠𝑒𝑛Â=
 3
 𝑠𝑒𝑛3Â
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Â =3
 2 𝑝𝑜𝑑𝑒𝑚𝑜𝑠 𝑣𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 𝑒𝑠𝑠𝑒 𝑒𝑥𝑒𝑟𝑐𝑖𝑐𝑖𝑜 𝑑𝑒𝑝𝑒𝑑𝑒𝑛𝑑𝑒 𝑔𝑒𝑟𝑎𝑙𝑚𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑑𝑎 𝑛𝑜𝑠𝑠𝑎 𝑒𝑠𝑐𝑜𝑙𝑎
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Resolução: Se r= raio da circunferência inscrtio=1 Tambem como a= hipotenusa=5
 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 𝑒 é 𝑖𝑚𝑝𝑜𝑟𝑡𝑎𝑛𝑡𝑒 𝑠𝑎𝑏𝑒 𝑞𝑢𝑒 𝑏 + 𝑐 = 𝑎 + 2𝑟
 ⟺ 𝑏 + 𝑐 2 − 2𝑏𝑐 = 25
 𝑏 + 𝑐 = 7
 ⟺ 49 − 2𝑏𝑐 = 25 ⟺ 𝑏𝑐 = 12 ⟺ 𝑐2 − 7𝑐 + 12 = 0 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑐 = 3 𝑜𝑢 𝑐 = 4 ⟺ 𝑏 = 4 𝑜𝑢 𝑏 = 3
 Resolução:
 𝑎, = 𝑟. 𝑠𝑒𝑛 180° − 2Â
 ⟺ 𝑏, = 𝑟. 𝑠𝑒𝑛 180° − 2𝐵 ⟺ 𝑎, = 𝑟. 𝑠𝑒𝑛2Â ⟺ 𝑏, = 𝑟. 𝑠𝑒𝑛2𝐵 ⟺ 𝑐 , = 𝑟. 𝑠𝑒𝑛2Ĉ
 Resolução: Sabendo que
 𝑠𝑒𝑛Â =3 91
 50 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑐𝑜𝑠Â =
 41
 50
 ⟺ 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑏. 𝑐. 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 32 = 𝑏 + 𝑐 2 − 2𝑏. 𝑐 − 𝑏. 𝑐.41
 25
 ⟺ 9 = 100 −91. 𝑏. 𝑐
 25
 ⟺ 𝑏𝑐 = 25
 ⟺ 𝑐 =25
 𝑏
 ⟺ 𝑠𝑒 𝑏 + 𝑐 = 10 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑏2 − 10𝑏 + 25 = 0 ⟺ 𝑏 − 5 2 = 0 ⟺ 𝑏 = 5 𝑒 𝑝𝑜𝑟𝑡𝑎𝑛𝑡𝑜 𝑐 = 5
 Resolução:
 𝑠𝑒 𝑠𝑒𝑛Â =6 + 4 5
 15 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑐𝑜𝑠Â =
 8 − 3 5
 15
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𝑏 + 𝑐 = 11 ⟺ 𝑏 = 11 − 𝑐 1
 𝑠𝑒 𝑎 = 𝑐. 𝑠𝑒𝑛𝐵 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑠𝑒𝑛𝐵 =4
 𝑐 𝑒 𝑐𝑜𝑠𝐵 = 𝑐𝑜𝑠𝐵 =
 𝑐2 − 16
 𝑐 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑏2 = 𝑐2 + 𝑎2 − 2.𝑎. 𝑐2 − 16 2
 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑏𝑐.8 − 3 5
 15
 ⟺ 𝑠𝑢𝑏𝑠𝑡𝑖𝑡𝑢𝑖𝑛𝑑𝑜 1 𝑒𝑚 2 𝑒 3 121 − 22𝑐 + 𝑐2 = 𝑐2 + 𝑎2 − 2.𝑎. 𝑐2 − 16
 𝑎2 = 11 − 𝑐 2 + 𝑐2 − 2. 11 − 𝑐 𝑐.8 − 3 5
 15
 ⟺ 𝑎 = 𝑐2 − 16 + 𝑐2 − 22𝑐 + 105
 𝑎2 = 11 − 𝑐 2 + 𝑐2 − 2. 11 − 𝑐 𝑐.8 − 3 5
 15
 ⟺ 𝑖𝑔𝑢𝑎𝑙𝑎𝑛𝑑𝑜 2 𝑐𝑜𝑚 3
 ⟺ 𝑐2 − 16 + 𝑐2 − 22𝑐 + 105 2
 = 11 − 𝑐 2 + 𝑐2 − 2. 11 − 𝑐 𝑐.8 − 3 5
 15
 29 + 12 5 𝑐4
 225− 638 + 264 5 𝑐3
 225+ 749 + 1812 5 𝑐2
 225+ 2024 − 264 5 𝑐
 15− 484 = 0
 ⟺ (𝑐 − 6) − 29 + 12 5 𝑐3
 225+ 464 + 192 5 𝑐2
 225+ 2035 − 660 5 𝑐
 225−
 242
 3
 𝑐 = 6 𝑠𝑎𝑏𝑒𝑛𝑑𝑜 𝑞𝑢𝑒 𝑏 = 11 − 𝑐 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑏 = 11 − 6 = 5
 ⟺ 𝑎 = 𝑐2 − 16 + 𝑐2 − 22𝑐 + 105 ⟺ 𝑎 = 3 + 20
 Resolução:
 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2. 𝑏. 𝑐. 𝑐𝑜𝑠Â
 ⟺ 𝑎2 = 𝑐2 + 9 − 3. 𝑐 2 𝑠𝑎𝑏𝑒𝑛𝑑𝑜 𝑞𝑢𝑒 𝑎 =9 2 + 3 6
 2− 𝑐
 ⟺ 9 2 + 3 6
 2− 𝑐
 2
 = 9 + 𝑐2 − 3 2. 𝑐
 ⟺ −6 2 − 3 6 . 𝑐 = − 90 + 54 3
 2
 ⟺ 𝑐 =3 2 + 6
 2
 ⟺ 𝑎 = 3 2
 ⟺ 𝑆 =𝑏. 𝑐. 𝑠𝑒𝑛Â
 2
 ⟺ 𝑆 =9 2 + 6 . 2
 8
 ⟺ 𝑆 =9 3 + 1
 4
 Resolução:
 Â + 𝐵 + Ĉ = 180°
 ⟺ 𝑠𝑒𝑛Â = 𝑠𝑒𝑛 180° − 𝐵 + Ĉ
 ⟺ 𝑠𝑒𝑛Â = 𝑠𝑒𝑛 𝐵 + Ĉ
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⟺ 𝑎 = 𝑅. 𝑠𝑒𝑛 𝐵 + Ĉ 𝑠𝑎𝑏𝑒𝑛𝑑𝑜 𝑞𝑢𝑒 𝑏 = 𝑅. 𝑠𝑒𝑛𝐵 𝑒 𝑐 = 𝑅. 𝑠𝑒𝑛Ĉ
 ⟺ 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑆 =𝑎. 𝑏. 𝑐
 4.𝑅
 ⟺ 𝑆 =8. 𝑟2 . 𝑠𝑒𝑛Ĉ. 𝑠𝑒𝑛𝐵. 𝑠𝑒𝑛 𝐵 + Ĉ
 4
 ⟺ 𝑟 = 𝑆
 2. 𝑠𝑒𝑛Ĉ. 𝑠𝑒𝑛𝐵. 𝑠𝑒𝑛 𝐵 + Ĉ
 Resolução:
 Â = 180° − 𝐵 + Ĉ
 ⟺ 𝑐𝑜𝑠Â = −𝑐𝑜𝑠 𝐵 + Ĉ
 ⟺ 𝑎 = 𝑏. 𝑠𝑒𝑛Ĉ 𝑒𝑛𝑡ã𝑜 𝑏 =𝑎
 𝑠𝑒𝑛Ĉ 𝑒 𝑐 =
 𝑎
 𝑠𝑒𝑛𝐵
 É de salientar que nessas paginas tem alguns erros autografo como gramático ou ainda como algébrico mas pedimos maior colaboração aos todos que freqüentas estes lemas para enviarem relatórios nesses email [email protected] ou [email protected] Obrigado a todos. MATT
 mailto:[email protected]
 mailto:[email protected]
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